La projection stéréographique

L'astrolabe est basé sur le principe de la projection stéréographique, déjà utilisée par le grec Hipparque  au IIe siècle avant J.-C.
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	On ne peut pas projeter la sphère S  sur le plan P  sans déformations. On peut cependant conserver certaines propriétés.

La projection stéréographique de pôle S projette la sphère S  (sauf le point S) sur le plan P  de la façon suivante :

Le point A de S  a pour image le point A' de P   où A' est l'intersection de la droite (SA) avec le plan P .

Le point A' est là où l'on voit le point A, sur le plan P  , lorsque notre œil est situé au pôle sud S.


Plaçons nous dans le plan contenant les points A, O, S :
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	On considère la projection stéréographique de pôle S, par laquelle le cercle C , sauf le point S, a pour image la droite D .

1) Tracer les images des points A et B.

2) Déterminer l'antécédent du point O.

3) Y a-t-il des points invariants (qui sont leur propre image) ?


4) On désigne par x l'angle géométrique 
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 et par R le rayon de C , montrer que :
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5) On désigne par y l'angle géométrique 
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La projection stéréographique possède les propriétés suivantes (qui font son intérêt) :

 Conservation des angles (deux courbes formant un certain angle sur S  ont des images formant le même angle sur P ) et en particulier de la tangence.

 L'image d'un cercle de la sphère S  ne passant pas par le pôle S est un cercle sur P .
 L'image d'un cercle de S  passant par le pôle S est une droite sur P .
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